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restes possibles; elle doit donc donner aussi le reste zéro. La valeur de la formule qui correspond à ce reste sera évidemment divisible par/?.
THÉORÈME V. — Soit, pris pour diviseur, un nombre premier p\ soit,
a 4- 2 5. /?,
et supposons gué la formule ax puisse fournir a -h r râleurs de formes différentes relativement à p; soit, de plus, k un nombre entier quelconque positif ou négatif; je dis que les deux formules
ax        et       fl^-h/i
fourniront ensemble au moins a -f- 2 valeurs de formes différentes relativement à p.
Démonstration.  —   Supposons, contre  l'énoncé ci-dessus, que les
deux formules
ax        et        ax-+-/;
iie puissent fournir ensemble plus de a -f- T formes différentes. Dans ce cas, toutes les valeurs de la seconde formule devront être de inerties formes que celles de la première. Il suit de là que ar étant une valeur quelconque de la première formule et ar-+-k la valeur correspondante de la seconde, Tune des valeurs de la première formule sera nécessairement de la forme ar+k. En substituant cette valeur à ar on prouvera, par un raisonnement semblable à celui qu'on vient de faire, que Informulé ax doit nécessairement fournir une valeur de la forme
( ar -h- A ) -4- /c        ou        a,, -f- 2 k,
et, en continuant de même, on fera voir, en général, que la formule a.r, dans l'hypothèse présente, devra fournir des valeurs de toutes les formes suivantes :
«,.,    ar -h/.',     <r/,.-4-2/f,    rt/.H-S/-,     ...,    ar+ (p — 0 A",
et comme les formes dont il s'agit sont toutes différentes entre elles.etdéjà connus.
